
2024秋季初三数学每日一题打卡 011
011试题来源：2023秋苏州工业园区校级期中第 27题

定义：若一个函数图象中存在横、纵坐标相等的点，则称该点为这个函数图象的“等值点”，例如：点 (1,1)
是函数 y= 2x- 1的图象的“等值点”．

(1)分别判断函数 y= 2x+ 1，y= x2- x+ 2的图象上是否存在“等值点”？如果存在，求出“等值点”的坐

标；如果不存在，请说明理由；

(2)设函数 y= 9
x (x> 0)，y=-x+ b(x> 0)的图象的“等值点”分别为点A、B，过点B作BC⊥ x轴，垂

足为C，当ΔABC面积为 3时，求 b的值；

(3)若函数 y= x2- 4(x≥m)的图象记为W1，将其沿直线 x=m翻折后的图象记为W2，当W，与W2组合

成的图象上恰有两个“等值点”时，请求出m的取值范围．



试题解析

(1)分别判断函数 y= 2x+ 1，y= x2- x+ 2的图象上是否存在“等值点”？如果存在，求出“等值点”的坐

标；如果不存在，请说明理由；

(1)在 y= 2x+ 1中，令 x= 2x+ 1，得 x=-1，∴函数 y= 2x+ 1的图象上存在“等值点”为 (-1, -1)；
在 y= x2- x+ 2中，令 x= x2- x+ 2，此时△= (-2)2- 4× 1× 2=-4< 0，方程无解，
∴函数 y= x2- x+ 2的图象上不存在个“等值点”；

(2)设函数 y= 9
x (x> 0)，y=-x+ b(x> 0)的图象的“等值点”分别为点A、B，过点B作BC⊥ x轴，垂

足为C，当ΔABC面积为 3时，求 b的值；

(2)先根据“等值点”的定义求出函数的图象上“等值点”A(3,3)，同理求出B 1
2 b，

1
2 b ，根据ΔABC的面

积为 3可得 1
2 ×

1
2 |b| × 3-

1
2 b  = 3，求解即可；

(2)在函数 y= 9
x (x> 0)中，令 x=

9
x，解得：x= 3，∴A(3,3)，

在函数 y=-x+ b中，令 x=-x+ b，解得：x= 1
2 b，∴B

1
2 b，

1
2 b ，

∵BC⊥ x轴，∴C 1
2 b，0 ，∴BC= 1

2 b，∵ΔABC的面积为 3，∴ 12 ×
1
2 |b| × 3-

1
2 b  = 3，

当 b< 0时，b2- 6b- 24= 0，解得 b= 3- 33，

当 0≤ b< 6时，b2- 6b+ 24= 0，
∵△= (-6)2- 4× 1× 24=-60< 0，∴方程 b2- 6b+ 24= 0没有实数根，
当 b≥ 6时，b2- 6b- 24= 0，解得：b= 3+ 33，综上所述，b的值为 3+ 33或 3- 33；

(3)若函数 y= x2- 4(x≥m)的图象记为W1，将其沿直线 x=m翻折后的图象记为W2，当W，与W2组合

成的图象上恰有两个“等值点”时，请求出m的取值范围．

(3)先求出函数 y= x2- 4的图象上有两个“等值点”，再利用翻折的性质分类讨论即可．

解：(3)令 x= x2- 4，解得：x= 1- 17
2 或 x= 1+ 17

2 ，

∴函数 y= x2- 4的图象上有两个“等值点” 1- 17
2 ，1- 17

2 ， 1+ 17
2 ，1+ 17

2 ，
①当 m < 1- 17

2 时，W1，W2 两部分组成的图象上必有 2 个“等值点” 1- 17
2 ，1- 17

2 ，
1+ 17
2 ，1+ 17

2 ，
将函数 y= x2- 4(x≥m)的图象沿直线 x=m翻折后为：y= (x- 2m)2- 4(x<m)，
令 x= (x- 2m)2- 4，整理得：x2- (4m+ 1)x+ 4m2- 4= 0，

∵W2的图象上不存在“等值点”，∴△< 0，∴ (4m+ 1)2- 4(4m2- 4)< 0，∴m<- 178 ；

② 当 m = 1- 17
2 时 ，有 3 个“ 等 值 点 ” - 1+ 17

2 ，- 1+ 17
2 ， 1- 17

2 ，1- 17
2 ，

1+ 17
2 ，1+ 17

2 ；
③当 1- 17

2 <m< 1+ 17
2 时，W1，W2两部分组成的图象上恰有 2个“等值点”；

④当m= 1+ 17
2 时，W1，W2两部分组成的图象上恰有 1个“等值点” 1+ 17

2 ，1+ 17
2 ；

⑤当m> 1+ 17
2 时，W1，W2两部分组成的图象上没有“等值点”，

综上所述，当W1，W2两部分组成的图象上恰有 2个“等值点”时，m<- 178 或 1- 17
2 <m< 1+ 17

2 ．


